Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Diciembre 2026

Problema 1 Un equipo de ingenieros estd trabajando en un nuevo modelo de dron
para tomar fotografias del estado del trafico. Elegido un sistema de coordenadas, el dron
tiene A(1,0,2) como punto de partida y un cierto tramo de autopista estd contenido en
el plano 7 : ¢ + y 4+ 2z + 1 = 0. Las fotografias se deben tomar perpendicularmente al
plano 7. Se toma el punto C'(0,—3,1) de 7 para calibrar el dron.

a) Determine la distancia del dron en el punto de partida A al plano 7 y halle una
ecuacién del plano en el que el dron vuela manteniendo en todo momento la misma
distancia al plano 7. Este plano recibe el nombre de plano de vuelo.

b) Responda solo a uno de los dos apartados siguientes:

b.1 El dron se mueve en linea recta en el plano de vuelo desde el punto de partida
A al punto més cercano a C. Halle una ecuacién de la recta que contiene la
trayectoria lineal que recorre el dron para fotografiar C.

b.2 La fotografia obtenida de C' a esa distancia no tiene buena definicién. Se decide
acercar el dron desde el punto de partida A descendiendo perpendicularmente
al plano 7 para situarse en A’, a la mitad de la distancia original. Calcule el
angulo formado por el plano 7 y la recta que pasa por C'y A'.

Solucioén:
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b) b.1 Calculamos una recta r L 7 tal que C € r:

L =\
A B Gy = vo-sta new
r ) ) Z:1+2)\

Calculamos el punto de corte de r con 7'
A+ (=3+N)+2(1+2\)-5=0= A=1= C'(1,-2,3)
La recta s buscada pasa por Ay C':

— A r=1
Sz{us:AC:(1,—2,3)—(1,0,2):(O,—2,1):>S: y— -2 Ve
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R
b.2 Calculamos una recta t L 7 tal que A € t:
r=14+2A
t:{gi%lzo(;’)lﬂ) = t:{ y=A YA eR
T z =242\



Calculamos el punto de corte de t con 7:
1T+N)+N)+22+2\)+1=0= A= —-1= A"(0,—1,0)

, A+A"  (1,0,2)+(0,—-1,0) 1 1
El punto A" = 5 = 5 = <§,—2,1)
Calculamos la recta h que pasa por C'y A’:
Eﬂ:27§:(0—31)—(1<—11):-J(150)
hid " Y 2 2’ 24
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r=p
h:¢ y=-3+58 VBeR
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Calculamos el angulo formado por h y 7
'LT>hU—ﬂ—> (17570)(17172) 6 V39
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Problema 2 Dados el plano 7 : 2z + 2y — 2 = 13 y la recta

r—2 y =z
r = = - = —
1 1 4
a) Halle el punto simétrico del punto P(2,0,0) respecto al plano 7.

b) Responda solo a uno de los dos apartados siguientes:

b.1. Halle la distancia entre el plano 7w y la recta r.

b.2. Halle una ecuacion del plano que contiene a la recta r y es ortogonal al plano
.

Solucién:
a) Seguimos los siguientes pasos:

@ Calculamos una recta t | w tal que P € t:

‘P, = P(2,0,0) B

@ Calculamos el punto P’ de corte de t y 7:
224+2\) +202\) — (=\) =13= A=1= P'(4,2,-1)

@ El punto P’ es el punto medio entre P y el punto buscado P”:

P+ P
;' — P — P'=2P' — P = (8,4,-2) — (2,0,0) — P"(6,4—2)
—
L, - [ =(1,1,4)
b) b.1 Tenemos uy = (2,2,—1) y r: { P.(2,0,0)

-y =(1,1,4)-(2,2,-1) =24+2—-4=0= r || 7 o r C . Sustituimos P,



enmT=—=44+0-0#13— P ¢drn= 1|
J4+0-0—13] 9

d(r,7) = d(P,,7) = 23
(r,7) = d(Fr, ) i14+1 3 7"
g =(2,2,-1) r—2 y =z
b.2 El plano buscado es 7' : { up = (1,1,4) = | 2 2 —1| =9z —9y—
P(2,0,0) 1 1 4

8=0=7:2—-y—2=

Problema 3 Sea r la recta que pasa por A(1,2,—5) y B(2,4,—11), sea s la recta dada
por la interseccién de los planos x — 2y 4+ 3z = 3, x —y = 0, y sea t la recta paralela a s
que pasa por C(1,0,0).

a) Determine la posicién relativa de r y s.
b) Responda solo a uno de los dos apartados siguientes:

b.1. Halle la distancia entre s y t.

b.2. Halle el coseno del angulo que forman r y s.

Solucién:
v { ?:‘Z_“i;“f"“ — r:{ y=2+42
r=A(L,2,-5) 2= —5-6)
z=-34+3u N
r—2y+3z= _ ) '{usz(373,1)
{x—y: = s:¢ y=-3+3u = s: Py(—3,-3,0)
z=p
—
PrPs = (_37 _3a0) - (1727 _5) 3 (_47 _575)
Estudiamos la posicién relativa de las rectas r y s:
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7y S se cortan en un punto.
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