Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Febrero 2025

Problema 1 (2,5 puntos) Dado el punto A = (0,—1,1) yel plano7m: 2 +y+2+3 = 0.
a) (1,5 puntos) Calcula el punto B simétrico de A respecto de .

b) (1 puntos) Calcula el area del tridangulo plano cuyos vértices son A, C' = (—2,—3,1)
y el origen de coordenadas.

Solucion:
a) Seguimos el siguiente método:

@ Calculamos una recta t 1 7 tal que A € t:

— r=A
t:{;t:ffl’zo__(i’i’)l) — t:{ y=-1+X1 VAeR
PSS z=1+A

@ Calculamos el punto A’ de corte de ¢ con 7
A+ (14N +(14+N)+3=0= A=-1= A'(-1,-2,0)

@& A’ es el punto medio de A con B:

A;B:A’:> B=2A"— A= (-2,-4,0)— (0,~1,1) = (-2, -3,—1)
B(~2,-3,-1)
b) OA = (0,-1,1) - (0,0,0) = (0, ~L1)y OC = (=2,-3,1) — (0,0,0) = (~2, —3,1)
P 7 K
1 | 1
St:f‘O—féle?’:f] 0 Z1 1||=212,-2-2) =3
2 A L

Problema 2 (2,5 puntos) Se consideran los puntos A = (1,1,1), B = (1,0,2), C =
(_17 173) y D = (_1707 1)

a) (0,75 puntos) Estudia si existe un plano que contenga a los cuatro puntos.

b) (0.75 puntos) Calcula la recta r que pasa por D y es perpendicular al plano 7 que
contiene a A, By C.

¢) (1 punto) Calcula el punto P interseccion de r = x+1 = -y =z—-1y 1 =
r—y—z=1.
Solucién:



a) AB = (1,0,2) — (1,1,1) = (0,~1,1), AC' = (-1,1,3) — (1,1,1) = (-2,0,2) y
E_( 1,0,1) - (1L1,1) = (-2, ~1,0)
0 -1 1
[/@,f@, fﬁ} =|—-2 0 2| =6 0= Los cuatro puntos no son coplanarios.
-2 -1 0
AB = (0,-1,1) z—1 y—1 2—1
b) m: B:(,27072):2(,170’1) = 7w:| 0 —1 1 |=—x—y—2+
A(1,1,1) -1 0 1
3=0=rm:x24+y+2—-3=0
— _ — r=-1+A
r:{;f;(__?”o—l)(l’l’l) = 7r:Q y=2A VA eR
o z=14+A\
— _ r=—14+ X
c)r:{;‘;(_il(’) 11)’1> = r:{ y=-A VAeR
e z=1+A

sustituimosenm:z —y—2—-1=0= (-14+A) - () —-(1+N)-1=0=
A=3= P(2,-3,4)

Problema 3 (2,5 puntos) Sean A = (6,2, —1), B = (3,0,5) y C = (-2, 1, 2) los vértices
de un tridngulo.

a) (1,25 puntos) Calcule los dngulos internos del tridngulo.

b) (1,25 puntos) Calcule el area del tridngulo.

Solucién:
a) Amgulos:
- Angulo con vértice en A:
Sean AB = (3,0,5) — (6,2, ~1) = 6) y AC = (=2,1,2) — (6,2, —1) =
(-8,-1,3)

i AB-AC  (=3,-2,6)-(=8,-1,3) _24+4+2+18 44
T [AB|AC| VOTA+36-VeArL1+0  7-V1d T-VTd
A =43°3'18"

-

- Angulo con vértice en B:

Sean BA = (6,2,-1) — (3,0,5) = (3,2, -6) y BC' = (~2,1,2) — (3,0,5) =
(_5717_
AN
COSB_BA'B—& (3,2-6)(-5,1,-3) _ —15+2+18 5
BA|BC| VOT4+36-V25+1+9 7435 7.3
B =83°3'55"



@ O =180° — (A+ B) = 180° — 126°7'13" = 53°52'47"
T
13
‘Exﬁ)—| -3 -2 6||= f\—13(031)| \ﬁ_20,5548u2
-8 -1 3

Problema 4 (2,5 puntos) Sean A = (0,0,0), B = (0,0,1), C = (a,4,1) y D = (a,4,0)
los vértices consecutivos de un rectdngulo en funciéon de una constante a > 0.

a) (1,25 puntos) Calcule la constante de forma que el drea del rectangulo sea 5 u?.

b) (1,25 puntos) Calcule las ecuaciones paramétricas de las rectas de los lados del
rectangulo para a = 3.

Solucion:

D(a,4,0) t C(a,4,1)

h K

A(0,0,0) r B,0,1)

a) Tenemos AB = (0,0,1) y AD = (a, 4,0)

T
—|ABxAD| =[|0 0 1|=|(-4,0,0)| =16+ a2 =5— 164a> =25 — a = +3
a 4 0

comoa>0=— a=3

b) Sia=3=> A(0,0,0), B(0,0,1), C(3,4,1) y D(3,4,0):

— z=0
(‘_r:{ur—xﬁ 0,0,1) .

z=0

y =0 VYAeR
P, = A(0,0,0) N
- - us = BC = (3,4,0) y=4Xx VYAeER
Py = B(0,0,1) 1
— -:U:3
- W =CD = (0,0,—1) = —(0,0,1) pd y—1 WaeR
Pt:D(3a4a0) 2=\



