Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Octubre 2023

Problema 1 Sea la matriz

m 1 m 3
A= 3 m 1 0
1 0 m+1 6

Calcular el rango de A para los diferentes valores de m.

Solucion:
m 1 m
1 0 m+1
m 1 3 3
|A2‘: 3 m 0 :6m2—3m—18:O:>m:_,7m:2
2
1 0 6
m 3 m
1 6 m+1
1 m 3
0 m+1 6

Si m # 2 = Rango(4) = 3.

Cuando m = 2 = Rango(A4) = 2, ya que el menor

Problema 2 Dadas las matrices:
2 -1 10
A_<O 3>’I_<0 1)
se pide:

a) (1 punto). Hallar dos constantes a y b, tales que A% = aA + bI.

b) (1 punto). Sin calcular explicitamente A® y A%, y utilizando sélo la expresién

anterior, obtener la matriz A°.

Solucion:



(5 75 ) el

2

A2:5A—41=5< 0

2= (5 3l

1
3

(4 5> <2a+b
0 9

o 5)=(6 )

)_<2a+b —a>:>
o 0 3a+b

—a>:>{a:5
0 3a+b b= -6

)-s(o1)-(5 75)

b) A3 = A% A= (5A—6I)A=5A% —6A =5(5A —6I) — 6A = 194 — 301
5 _ 24)_ <1 0)_(8—19)
A_19<03 o 1) o o7
At = A3 A= (194 - 301)A = 19A% — 304 = 19(5A — 6) — 304 = 65A — 1141
A® = A" A= (65A—1141)A = 65A* —114A = 65(5A —61) — 114A = 211 A — 3901
11 10 32 —211
5— —_ =
A_2H<2 3) 390(0 1> < 0 243)
Problema 3 Resolver el siguiente sistema
2 2
X_3Y_(0 1)
3 —1
X_Y_<2 3)
Solucion:
(22 (72 —5/2>
X_3Y_(01> X_<3 4
—
(3 -1 ([ 1)2 —3/2)
X_Y_(z 3) Y_( 1 1

Problema 4 Calcular todas las matrices X que cumplan AX = XA donde A =

(7 1)

Solucion:



Llamamos X = < a b ):
c d

ax=xa= (7 7)(0g)=(2 )00 J)=

<2a 2b )_<2a—|—b —b):>
a—c b—d 2c+d —d
20 =2a+b— b=0
26=—-b=— b=0
a—c=2c+d— a=3c+d
b—d=—-d=— b=0

Luego X = ( Sc+d 0 >

c d



