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Problema 1 (4 puntos). Sean las rectas

r—y—z=3 z—1 'y z
T , §1—— )
r—y+2z=0 2 1 -1

se pide:

a) Estudiar la posicién relativa de ambas rectas y calcular la distancia
que las separa, el el caso de que crucen.

b) Encontrar una recta vertical a ambas que pase por el punto P(1,—2,1)
¢) Encontrar una recta vertical a ambas y que las corte.

d) Encontrar una recta que pasando por el punto P(1,—2,1) corte a am-
bas.

e) Encontrar los puntos de s que distan 5 unidades de P(1,—2,1).

Solucion:
A =
ur = (1,1,0) us =(2,1,-1) B B
T {PT(,O,—l) , S P.(1,0,0) , PSZ37.—(1,07 1)
a)
1 0 -1
{PSZBT,EZ,U;}: 1 1 0 | =0 = se cortan
2 1 -1
T 7 OF
wil=lw xul=1 1 1 0fl=[(-11,-1)=V3
2 1 -1
o
d(r,s) = (PPt ]| 0 =0u
’ ur % w3l V3
b)
— B - xr = *)\
t:{yj<1_£211’)1’ b = t: y=—-2+A
7 z=1-A
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uf = (—1,1,-1) -1 1 -2
m < ur = (1,1,0) —m:| 11 y |=0= 2—y—-22-4=0
P.(2,0,-1) -1 0 z+1
uf = (—1,1,-1) -1 2 z-1
i = (2,1,-1) = my: 1 1 Y =0= y+2=0
P4(1,0,0) -1 -1 =z
{x—y—Qz—4:0
t:
y+2=0
d)
PP, = (1,2,-2) 11 2-2
m S ur = (1,1,0) = m:| 21 y |=0= 22—2y—2-5=0
P.(2,0,-1) -2 0 z+1
PP, = (0,2,—1) 0 2 z-1
i ws = (2,1,-1) = Ty : 2 1 Y =0= x+2y+42—-1=0
P4(1,0,0) -1 -1z
- 20 —2y—2—5=0
|l z+2y+42—1=0
e)
z=14+2\
514 y=2A = llamamos Ps(z,y,2) € s
z=—A\

d(P,s) = |PP|= w17+ (y 127+ (z — 12 =5 =
A2+ A +22+(-A—1)2=25= 32 +3A—-10=0 =

A = —2,39 = P;(—3,78;—2,39;2,39)
Ao =1,30 = P»(3,78;1,39; -1, 39)

Problema 2 (1 puntos). Se pide:

a) Dados los puntos P;(—1,3,0) y P»(3,1,2) encontrar el plano mediador.

b) Dados los planos 71 : 22 —3y+2+1=0ym:x+2y—32—2=0
encontrar los planos bisectores.

Solucion:



a)

Va4 =37+ (=02 = /@ =32+ (y - 1? + (z - 2 =

m:2xr—y+2—1=0

b)
22 -3y +2z+1] |z +2y—3z—2 mix—5y+42+3=0
V14 - V14 7:3r—y—22—-1=0



