Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Octubre 2017

Problema 1 Sea la matriz

m 2 -m 3
A= 2 m 3 2
m —4 9 -5

Calcular el rango de A para los diferentes valores de m.

Solucion:
m 2 —m
A= 2 m 3 |=m>+9Im>+26m—-36=0=—= m=1
m —4 9
m 2 3 .
Aol =] 2 m 2 :—4(2m2—3m+1):0:>m:1,m:§
m —4 -5
m —-m 3
|Az| =] 2 3 2 |==2m?>+26m—27)=0= m=1, m=—-27
m 9 -5
2 —-m 3
‘A4’: m 3 2 :—5m2+35m—30:0:>m:1,m:6
—4 9 -5

Si m # 1 = Rango(4) = 3.

Cuando m = 1 = Rango(A) = 2, ya que el menor ; i =-3#0.
200
Problema 2 Dada la matriz A= | 0 0 1 | y la matriz identidad I =
010
1 00
0 1 0 |, se pide:
0 01

1. Calcular la matriz B = (A — I)(2I + 2A).

2. Determinar el rango de las matrices A — I, A2 — Ty A3 —I.



3. Calcular la matriz inversa de A%, en caso de que exista.

Nota: Examen de Septiembre de la Comunidad de Madrid (Opcién B)
Solucién:

1 0 0 300 6 0 0
1. B=(A-I)(2[+24A)=2] 0 -1 1 01 1 |=1000
0 1 -1 011 000
1 0 0
2 A-I=10 -1 1 |,|[A=Il=0y ’:—1750:
0 _
Rango(A — 1) =2
300
A2—-T=10 0 0 | = Rango(42-1)=1
0 00
7T 0 O .
AB-T=10 -1 1|, |A3-I=0y ’:—77éoz>
0 —1
0o 1 -
Rango(A — 1) = 2.
4 0 0 8 00
3.A2=| 0 1 0 |,43=]0 0 1
0 01 010
2" 0 0
010 si n es par
0 0 1
64 0 O
A" = AS = 1
=l
0 1 si n es impar
0 1
1/64 0 0
(A%~ = 0 10
0 01

Problema 3 Resolver el siguiente sistema

3 1
v 31)

1 2
xor( )

2



Solucion:

3 1 2 -1
2X+y_(_25> X_<O 4>

=

12 1 -3
X+Y_<—2 1) Y_<—2 —3)

Problema 4 Calcular todas las matrices X que cumplan AX = X A donde

=0 1)

Solucion:

LLamamos X = < a b ):
c d

o= (3 )(20)-(24) (3 )=

2a+c 2b+d \ [ 2a a-0

( —c —d >_<20 c—al)z>
2a+c=2a=— c=0
2b+d=a—-b=— a=3b+d

—c=2c= c=0
—d=c—d= c=0

3b+d b>

Luego X = ( 0 d



