Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Febrero 2017

Problema 1 (6 puntos). Sean el plano 7 : 2z —y + 2z — 1 = 0 y la recta
r—1 y+1 =z
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T

) Encontrar una recta s perpendicular a 7 que pase por el punto P(2,2, 3).
) Encontrar una recta ¢ paralela a r que pase por P.

¢) Encontrar un plano 7’ paralelo a m que contenga a P
)

Estudiar la posicién relativa de la recta r y el plano 7. En el caso de
que se corten, calcular el punto de corte y el dngulo que forman.

e) Encontrar un plano 7" perpendicular a 7 que contenga a 7.

f) Encontrar la recta h que es proyeccién ortogonal de la recta r sobre el

plano 7.
Solucion:
u; = (1,-1,1)
@ = (2,-1,2), r:{ oLl
Tt (’ ' )7 " {PT( 7_170)
a)
s = s:8 y=2-2X\
P, = P(2,2,3) 34 9)
b)
r=2+A
gl mmm= L) gy
P, = P(2,2,3) ' 34

720 —y+224+A=0=4—-2+6+A=0= A= -8
720 —y+22-8=0= Pcr

d)
r=14+A 5
riy y=-1-A = 2(1+A)—(—1—A)+2(A)—1:0:>A:—g
z=A
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El dangulo que forman serda § = 90° — « donde « es el dangulo que
forman los vectores 7 = (2, —1,2) y uj = (1, —1,1):
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Luego la recta r y el plano 7 se cortan en el punto | =, —=, —= |.

ur -y 5

sin 8 = =
T AT R e

— B =T74°12/25"

= (2,-1,2) 2 1 z-1
' a=(1,-1,1) = 7a":| -1 -1 y+1|=0= 2—2-1=0
P.(1,-1,0) 2 1 2

- 20 —y+22—-1=0
"l x—2—-1=0

Problema 2 (4 puntos). Sea el punto P(2,5,4). Se pide

a) Encontrar el punto simétrico del punto P respecto del plano 7 : = +
204+ 2—-2=0.

T
b) Encontrar el punto simétrico del punto P respecto de la recta r : 5=
y z—2

1 -1
Solucién:
a) Segimos el siguiente procedimiento:

» Calculamos una recta t L w/P € r:

e =2+ A
u = uy = (1,2,1)

t { _ = t:{ y=5+2\
P, = P(2,5,4) DI

s Calculamos el punto de corte P’ de t con m:
7
2+N)+26+20)+ (A +N)-2=0= A:—§
r=2-T7/3=-1/3

115
2=4-7/3=5/3



= El punto P’ es el punto medio entre P y el punto que buscamos

P
P+ P
;— =P — P'=2P -P=
221 1 2
(_) o7 0> - (275)4) = (_87_35 _>
3°'3 3 3 3 3

b) Segimos el siguiente procedimiento:
» Calculamos un plano 7 L r/P €

2e+y—24+42A=0=44+5-44+2A=0= A= —
m:2r4+y—2—-5=0

= Calculamos el punto de corte P’ de r con m:

T.{U‘Zz(ZL DI B
PT(aOaZ) 2=92—-)\

2(20) + (A) = (2= A) =5 = 0 — A:%

r="7/3
y=1/6 — P (3.5:3)
2 =2-17/6="5/6

= El punto P’ es el punto medio entre P y el punto que buscamos

P
/!
P;P:P’:>P”:2P’—P:
14 7 5 8 8 7
L) @)= (2, -2, -
(533)-@s0=(3-5.-7)



