Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Febrero 2014

Problema 1 (6 puntos). Sean el plano 7 : z — 2y + 3z — 4 = 0 y la recta
x—1 Y z+1
2 —1 1

) Encontrar una recta s perpendicular a 7 que pase por el punto P(3,1,1).
) Encontrar una recta ¢ paralela a r que pase por P.

¢) Encontrar un plano 7’ paralelo a m que contenga a P
)

Estudiar la posicién relativa de la recta r y el plano 7. En el caso de
que se corten, calcular el punto de corte y el dngulo que forman.

e) Encontrar un plano 7" perpendicular a 7 que contenga a 7.

f) Encontrar la recta h que es proyeccién ortogonal de la recta r sobre el
plano 7.

Solucion:

@ = = (1,-2,3) T=34A
S P, = P(3,1,1) = s:¢ y=1-=-2\
s T z=1+3A
b)
t.{WZW:(z,_LU — 5 ;iffi)\
Pt:P(37171) 2=14+\
¢)
mix—2y+324+A=0=3-24+3+A=0= A= -4
i —2y+32—-4=0= Pcn
d)
x=1+2\ 6
T y=— = (1420)=2(=A)+3(-14+N)—-4=0= A= =
7
z=—14+ A



6 1
Luego la recta r y el plano 7 se cortan en el punto - T Tr )
El dangulo que forman serda § = 90° — « donde « es el dangulo que
forman los vectores u; = (1,-2,3) y @ = (2, —1,1):

- Uy 7

sin 8 = = — B = 49°47'49"
Crmrm T v

uy = (1,-2,3) 1 2 z-1
" u=(2,-1,1) = a":| -2 -1 y | =0= 2+5y+3242=0
P.(1,0,—-1) 3 1 z+1

) x—-2y+32—-4=0
r+5y+32+2=0

Problema 2 (4 puntos). Sean las rectas

242 y—1 2 r=14+A
T ===, §:¢ yYy=-
1 1 2
z=1

Se pide:

a) Estudiar la posicién relativa de r y s.

)

b) Calcular la distancia que las separa.

¢) Calcular la distancia del punto P(3,—1,1) a la recta r.
)

d) La recta s y el punto H(2,1,1) determinan un plano 7, calcular la
distancia de P a 7.

Solucién:

a)

(—2,1,0 Py(1,0,1)
— 1 -1
(PP, uy, ws) = 1 1 2|=-2%#0= ry ssecruzan
1 -1 0



i
ar x w| = 1
1

¢) P(3,—1,1), P,(~2,1,0), B.P = (5,-2,1)

BP x| 155 /155
d(P, T) = — = \/6 = ? u

d)
up = (1,-1,0) 1 1 z-2
T Psﬁ:(l,l,()) = 7r:] -1 1 y—1|=0=2—-1=0
H(2,1,1) 00 z—1
d(P, ) =Yy pe
, ) = = T
V1



