Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Octubre 2006

Problema 1 Dadas las matrices

() (i)

1. Hallar dos constantes a v 3 tales que A% = aA + 31.

2. (1 punto) Calcular A® utilizando la expresién obtenida en el apartado
anterior.

3. (1 punto) Hallar todas las matrices X que satisfacen (A—X)(A+X) =
A? — X2

Solucion:

(10 [ —a+p 0
A2<14>’0‘A+51< a 2a+ﬂ>

—a+0=1
a=1 = a=1, =2
20+ =4
A? = A+2I
2.
AP = A2A%A = (A+20)2 A = (A2 +4ATP+4A) A = (A+21 +4A+4AT) A =
(5A+61)A =5A% +6A =5(A+2I)+ 64 =11A10] = ( _11 32 )
3.

(A-X)A+X)=A% - X? = A’ + AX - XA+ X?=A*-X?

— AX —XA=0=—= AX =XA

Seran todas aquellas matrices X que cumplan AX = X A.



Problema 2 Resolver la ecuacién matricial XA — C'= X — B. Donde
() () o2
XA-C=X-B=—= X(A-I)=C-B=X=(C-B)(A-DI)""!
()
a-n"=(74)

(1) (1)1 )
eoman- (1 2)(13)-(31)

Problema 3 Calcular los valores de = para los que

Solucion:

T 1 1 1
r x—1 x—2 x—-1 —0
T 1 0 1 a
T T 1 1
Solucion:
1 1 1 1 Cy 1 0 1 0
- 1l -1 z—-2 z—-1| | C—-Cy | _ 1l 2—2 2—2 -2
1 1 0 1 o Cs a 1 0 0 0
1 T 1 1 Cy—Cy 1 -1 1 0
0 1 0 0 10 1 1
zlrx—2 -2 -2 |=z(z-2)] 1 1 1|=—-z(z-2) s—1 0
r—1 1 0 z—1 1 0
z(z—1)(z-2)=0=2=0,z=1, v =2

Problema 4 Sea la matriz

3a -1 a 0
A=|4—-a —-a 1 a-1
1 0 —1 0

Calcular el rango de A para los diferentes valores de a.




Solucion:

3a —1 a
Ai=|4—-a —a 1 |=(a-1)4a+5)=0=a=1, a=-5/4
1 0 -1
3a —1 0
As=|4—-a —-a a—1|=1—-a=0=a=1
1 0 0
3a a 0
As3=|4—a 1 a—-1|=4a(a—-1)=0=
1 -1 0
a=0, a=1
-1 a 0
Ay =| —a 1l a—1|=1—-a=0=—=a=1
0 -1 0

El tnico valor que anula los cuatro determinantes es a = 1, luego si
a# 1= Rango(A)=3. Ysia=1:

3 -1 10
A=13 -1 10
1 0 -1 0

Como _(1] ‘ =1# 0 =Rango(A) = 2.
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