Examen de Matematicas 2° de Bachillerato
Marzo 2003

Problema 1 (4 puntos)Consideramos el punto P(5,—2,9) y la recta r :
r—1 y+1 =z

-2 -3 6

Calcular:
1. Distancia de P a r.

2. Ecuacién de la recta s que corta perpendicularmente a r y que pasa
por P

3. Calcular el punto de corte T entre las rectas r y s.

Solucién:
1.
—
) w=(-2,-3,6) 4
r.{ Po(1,-1,0) ) Prﬁ—(él, 1,9)
i j k
PPxu=|-2 -3 6|= (—21,14,42)
4 -1 9
PP x @] =/(—21)2 + 142 4+ 422 =49, || =VI+9+36=7
PP x| 49
dPr)=———"=—=17
(Pr)= T =
T = 1- 2t
2. Ponemos la recta r en paramétricas = —-1- 3t .
z= 6t

Luego el punto T' de s y de r seré en forma genérica T'(1—2t, —1—3t, 6t).

El vector PT = (—4 — 2t,1 — 3t,—9 + 6t) es perpendicular @, y, por
tanto, el producto escalar de ambos sera cero

PT 4 =0=t=1= PT =1, =(6,2,3)
La recta que buscamos es

xr—5 y+2 z-9
6 2 3
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3. Por el apartado anterior tenemos 7'(—1, —4, 6)

Problema 2 (3 puntos)Sabemos que las siguientes rectas se cortan en un
punto. Hallar el valor de k y la ecuacién en forma general del plano que

determinan.
r+1 y+k 2-1

T 3 9
.g_y+3_z—k
St1T T2 T T3
Solucion:
. 17;2(2,37—2) . _S>:(17273) DD _
T.{PT(_7_I€71) S.{PS(Ov_?’ak) PTPS_(l,_B_'_k?k_l)
Tenemos
2 3 -2 36
A= 1 2 3 :>]Z\:—7k+36:0:>k:7
1 -3 +k

36 —
Sik #£ - —> RangoA = 3 #Rango(A) = 2, y en este caso las rectas se
cruzan.

36 —
Sik= — —> RangoA = 2 =Rango(A), y en este caso las rectas se cortan.

En este 1ltimo caso, el plano que las contiene sera:

a = (1,2,3) 1 2 x
7! w=(2,3-2 =7:]2 3 y+3 |=0
P,(0,—3,36/7) 3 -2 z—36/7

m:9le — 56y + 2+ 204 =0

Problema 3 (8 puntos)Sea el plano 7 : x — 2y + 4z = 12 y el punto
P(2,-1,1).

1. Calcular la distancia d(P, 7).

2. Hallar la ecuacién de un plano paralelo a 7 y distinto del mismo, que
también diste de P la misma distancia d.

3. Calcular el volumen de la figura limitada por el plano 7 y los tres
planos coordenados.

Solucion



2-2(-1)+4-1-12 4
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(P,m) VIt4+116 /21

mix—2y+4z+A=0
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8+ A=4d= ) \=-d4=—=71:0-2y+42—-4=0

d(P,7’) = |8+ ) =4

Cuando tomamos 8 + A = —4 = XA = —12 que es el plano 7.

. Corte del plano 7 con el eje OX:
Hacemos y = 0 y z = 0, obtenemos el punto A(12,0,0).

Corte del plano 7 con el eje OY:
Hacemos x = 0 y z = 0, obtenemos el punto B(0, —6,0).

Corte del plano 7 con el eje OZ:
Hacemos x = 0 y y = 0, obtenemos el punto C(0,0, 3).

OA = (12,0,0), OB = (0,—6,0), OC = (0,0,3)

12
[OA,0B,0C) =| 0
0

0
-6 = —216
0
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